
 

 www.facebook.com/orendatutor   1 

 @orendatutor  

 www.youtube.com/orendatutor  

www.theorendatutor .com  

ตรรกศาสตร ์

ประพจน ์(Proposition or Statements) 

ประพจน์ คือ ประโยคบอกเล่าหรือประโยคปฏิเสธที่มีค่าความจริงเป็นจริง หรือ เป็นเท็จ อย่างใดอย่าง
หนึ่ง 

ค่าความจริง (Ture Value) คือสถานะที่เป็นจริง (Ture) หรือ เท็จ (Falues) อย่างใดอย่างหนึ่ง
ของประพจน์ 

การเชือ่มประพจน ์(Proposition of connectives) 

“และ”  ⋀ 
“หรือ”    

“ถ้า...แล้ว   

“ก็ต่อเมื่อ”   

เมื่อให้ p และ q แทน ประพจน์ 

     T แทนค่า ความจริงของประพจน์ ที่มีค่าความจริงเป็นจริง 

     F แทนค่า ความจริงของประพจน์ ที่มีค่าความจริงเป็นเทจ็ 

p q p ⋀ q p   q p   q p   q 

T T T T T T 

T F F T F F 

F T F T T F 

F F F F T T 
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แบบฝกึหดั 1 

1. จงสรา้งตารางคา่ความจริงของประพจนต์อ่ไปนี้ 
1) (p ⋀ q)    p 

 

 

 

2) (p    q)   (q ⋀ r) 

 

 

 

2. ถา้ p เปน็เทจ็ q เปน็จริง r เปน็เท็จ และ s เปน็จริง จงหาคา่ความจริงของประพจน์ 
1) (p q)   r 

 

 

2) (p   q)   ( r ⋀ s) 
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3. จงหาคา่ความจริงตอ่ไปนี ้
1) ถ้า (p ⋀ q)   (r   t) มีค่าความจริงเป็นเท็จแล้ว จงหาค่าความจริงของ p,q,r,t 

 

 

 

 

 

 

2) ถ้า p ᵥ q มีค่าความเป็นเป็นจริง (s ⋀ r) q มีค่าความจริงเป็นเท็จ จงหาค่า
ความจริงของประพจน์ p q r s 
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สจันิรนัดร ์

1. รูปแบบของประพจน์ที่มีค่าความจริงเป็นจริงทุกกรณี เรียกว่า สัจนิรันดร์ เช่น เป็นสัจ   
นิรันดร์เพราะความจริงเป็นจริงทุกกรณี 

ตวัอยา่ง จงพจิารณาวา่ p   (p   q) เปน็สจันิรนัดรห์รอืไม่ 

วิธีท า สร้างตารางคา่ความจริง ดังนี้ 

p   (p   q) 

 

 

 

 

 

    

 

2. การตรวจสอบว่ารปูแบบประพจน์ที่ก าหนดให้เป็นสัจนิรันดร์หรือไม่ นอกจากจะพิจารณาค่า
ความจริงทุกๆ กรณี โดยใช้ตารางค่าความจริงแล้ว อาจพิจารณาว่าประพจน์ในรูปแบบที่
ก าหนดสามารถเป็นเท็จได้หรือไม่ ถ้าเท็จไม่ได้เลยก็ต้องเป็นจริงเสมอ นั่นคือ สัจนิรันดร์ 

ตวัอยา่ง [p    q]   [ q   p] 
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ตัวอย่าง จงพิจารณาว่า [(p   q) ⋀ (p ⋀ r)   (p   (q ⋀ r)] เป็นสัจนิรันดร์
หรือไม่ 

[(p   q) ⋀ (p ⋀ r)   (p   (q ⋀ r)] 
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ประพจนท์ีเ่ปน็เทจ็ตลอด (Contradiction) 

นิยาม ประพจน์ท่ีเป็นเท็จตลอดไม่ว่าค่าความจริงของประพจน์ย่อยนั้นจะมีค่าความจริงเป็นอย่างไร 
เรียกประพจน์เหล่านั้นว่า ประพจน์ท่ีเป็นเท็จตลอด

 

ตวัอยา่ง จงพจิารณา (p ⋀ q) ⋀ (q    p) 

(p ⋀ q) ⋀ (q    p) 

 

 

 

 

 

      

ประพจนท์ีส่มมลูกนั (Equivalent Statements) 

  ประพจน์ท้ังสองประพจน์จะสมมูลกันได้นั้น เมื่อน าประพจน์ท้ังสองประพจน์มาหาค่าความจริง
ในตารางอันเดียวกันแล้ว ย่อมได้คา่ความจริงของประพจน์ท้ังสองเหมือนกันทุกประการ  

เราใช้   เป็นสัญลักษณ์แทน สมมูล  

ตวัอยา่ง จงสรา้งตารางคา่ความจรงิเพือ่พสิจูนว์า่ 

ประพจน์ (p   q) สมมูลกับประพจน์ ( q   p) 
p   q   q    p 
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ตวัอยา่ง จงสรา้งตารางหาคา่ความจรงิของประพจน ์(p   q)   ( q   p) 

(p   q)   ( q    p) 

 

 

 

 

 

      

ตวัอยา่ง จงแสดงวา่  (p   q)   [( p)   q] เปน็สจันิรนัดร ์
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ตวัอยา่งประพจนท์ีส่มมลูกนั 
1.  ( p) p 
2. (p   p)  p 
3. p ⋀ (p   q) p 
4. p   (p ⋀ q) p 

5. p   (q ⋀ r)   (p   q) ⋀ (p ᵥ r) 
6. p ⋀ (q   r)   (p ⋀ q)   (p ⋀ r) 
7.  (p ⋀ q)    p    q 
8.  (p   q)    p ⋀  q 
9. p q    q   p 
10. p q    p   q 
11. p q   p (p ⋀ q) 
12.  (p q)   p ⋀  q 
13. p q   (p ⋀  q) q 
14. p q   (p ⋀  q)  p 
15. p q   (p ⋀  q) (r ⋀  r) 
16. p q    p  q 
17.  (p q)   p    q 
18. (p q) ⋀ (p r)   p (q ⋀ r) 
19. (p q)   (p r)   p (q   r) 
20. (p r) ⋀ (q r)   (p   q) r 
21. (p r)   (q r) (p ⋀ q) r 
22. p (q r)   q (p r) 
23. p (q r)   (p ⋀ q) r 

ประพจนท์ีส่มมลูกนัทีใ่ชม้าก คอื 

1. p   q    q    p 

2. p   q    p   q 

3. นิเสธของ p   q คือ p ⋀  q 
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แบบฝกึหดั 3 

1. ให ้p, q, r เปน็ประพจน ์จงหาวา่ประพจนใ์ดตอ่ไปนีเ้ปน็สจันิรนัดร์ 
1) [p  q]   [q  p] 

 

 

 

 

2) (p   q)   (p q) 

 

 

 

 

2. จงตรวจสอบวา่ประพจนแ์ตล่ะคูต่อ่ไปนีส้มมลูกนัหรอืไม่ 
1)  (p ⋀ q) กับ ( p) ⋀ ( q) 
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2) p ( q) กับ ( p)   ( q) 

 

 

 

ประโยคเปดิ 

    คือ ประโยคบอกเล่าหรือปฏิเสธที่มีตัวแปร และไม่เป็นประพจน์ แต่เมื่อแทนตัวแปรด้วย
สมาชิกในเอกภพสัมพัทธ์หรือเติมตัวบ่งปริมาณแล้วไดป้ระพจน์ 

ตวัอยา่ง ก าหนดให้เอกภพสัมพัทธ์ คือ จ านวนจริง 

 พิจารณา x+y=5 จะเห็นว่าเป็นประโยคเปิด เพราะมีตัวแปร x,y และเมื่อแทน x,y ด้วย
จ านวนจริงใดๆ แล้วได้ประโยคใหม่เป็นประพจน ์

 Ex แทน x=2, y=3 ได้ 2+3=5 เป็นจริง 

         แทน x=3, y=4 ได้ 3+4=5 เป็นเท็จ 

แต่ พิจารณา x+y จะเห็นได้วา่ ไมเ่ป็นประโยค เพราะเมื่อแทน x+y ด้วยจ านวนใดๆ แล้วก็
ไม่ได้ประพจน ์

 Ex แทน x=2, y=3 ได้ 2+3 ซึ่งไม่มีคา่ความจรงิ 

    แทน x=3, y=4 ได ้3+4 ซึ่งไม่มีคา่ความจริงเช่นกัน 

x2 < 3 เป็นประโยคเปิด เพราะไม่สามารถระบุค่าความจริงให้ชัดเจนว่าเปน็จริงหรือเป็นเท็จ 

22 < 3 เป็นประพจน์ท่ีเกิดจากการแทนตัวแปรในประโยคเปิดขา้งบนด้วย 2  

มี x R ซึ่ง x2 < 3 เป็นประพจน์ท่ีเกิดจากการเติมตัวบ่งปริมาณ “มี x R” 
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วลบีง่ปรมิาณ (Quantifies) 

ประพจน์ท่ีมีตัวบ่งปริมาณ 

 ประโยคที่มีตัวบ่งปริมาณมสี่วนประกอบ 3 ส่วน คือ ประโยคเปิด, ตัวบ่งปริมาณ     
หรือ    , และเอกภพสัมพัทธ ์(u) 

  ให้ x เป็นตัวแปรในประโยคเปิด P(x) และ U เป็นเอกภพสัมพัทธ์ การบ่งบอกว่ามี
สมาชิกใน U ที่สอดคลอ้ง P(x) กี่ตัว กระท าได้โดยใช้ตัวบ่งปริมาณตัวใดตัวหนึ่งต่อไปนี้ 

ตวับง่ปรมิาณ สญัลกัษณ ์ วตัถปุระสงค ์

ส าหรับ x ทุกตัว   เพื่อบ่งบอกวา่สมาชิกทุกตัวใน U สอดคลอ้งกับ P(x) 

ส าหรับ x บางตัว   เพื่อบ่งบอกวา่มีสมาชิกอย่างน้อย 1 ตัวใน U สอดคล้องกับ P(x) 
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ประโยคทีม่ตีวับง่ปรมิาณของตวัแปรตวัเดยีว 

รปูแบบประโยค คา่ความจรงิ 

          เปน็จรงิ ก็ต่อเมื่อแทนตัวแปร x ในประโยค P(x) ด้วยสมาชิกแต่ละตัวใน 
U แล้วได้ประพจน์ที่เป็นจริงเสมอ 

 เปน็เท็จ ก็ต่อเมื่อสมาชิกอย่างน้อย 1 ตัว ใน U ซึ่งเมื่อแทนตัวแปร x ใน
ประโยคเปิด P(x) แล้วได้ประพจน์ที่เป็นเท็จ 

          เปน็จรงิ ก็ต่อเมื่อมีสมาชิกอย่างน้อย 1 ตัวใน U ซึ่งเมื่อแทนตัวแปร x ใน
ประโยคเปิด P(x) แล้วได้ประพจน์ที่เป็นจริง 

 เปน็เท็จ ก็ต่อเมื่อแทนตัวแปร x ในประโยคเปิด P(x) ด้วยสมาชิก แต่ละ
ตัวใน U แล้วได้ประพจน์ที่เป็นเท็จเสมอ 

              เปน็จรงิ ก็ต่อเมื่อแทนตัวแปร x และ y ในประโยคเปิด P(x,y) ด้วย
สมาชิกใดๆ ในเอกภพสัมพัทธ์แล้วได้ประพจน์ที่เป็นจริงเสมอ 

 เปน็เท็จ ค่าตัวแปร x และ y ในเอกภพสัมพัทธ์อย่างน้อย 1 คู ่ที่ท าให ้
P(x,y) เป็นเท็จ 

              เปน็จรงิ ก็ต่อเมื่อส าหรบัสมาชิกของเอกภพสัมพัทธ์ที่ใช้แทน x ในประโยค
เปิด จะมีสมาชิกของเอกภพสัมพัทธ์แทนแล้วได้ประพจน์ที่เป็นจริง 

 เปน็เท็จ ก็ต่อเมื่อมีสมาชิกในเอกภพสัมพัทธ์อย่างน้อย 1 ตัวที่ใชแ้ทน x 
ในประโยคเปิดแล้ว ไม่ว่าจะใช้สมาชิกตัวใดในเอกภพสัมพัทธ์แทน y จะได้
ประพจน์ที่เป็นเท็จเสมอ 
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              เปน็จรงิ ก็ต่อเมื่อ สมาชิกในเอกภพสัมพัทธ์อย่างน้อย 1 ตัวที่ใชแ้ทน x 
ในประโยคเปิดแล้ว ไม่ว่าจะใช้สมาชิกตัวใดในอ าภพสัมพัทธ์แทน y จะได้
ประพจน์ที่เป็นจริงเสมอ 

 เปน็เท็จ ก็ต่อเมื่อส าหรับสมาชิกแต่ละตัวในเอกภพสัมพัทธ์ที่ใช้แทน x .ใน
ประโบคเปิดจะมีสมาชิกในเอกภพสัมพัทธ์อย่างน้อย 1 ตัวทีใ่ช้แทน y แล้วได้
ประพจน์ที่เป็นเท็จ 

              เปน็จรงิ ก็ต่อเมื่อมีสมาชิกในเอกภพสัมพันธ์อย่างน้อย 1 คู่ ทีใ่ช้แทน x 
และ y ในประโยคเปิดแล้วได้ประพจน์ที่เป็นจริง 

 เปน็เท็จ ก็ต่อเมื่อสมาชิกแตล่ะคู่ในเอกภพสัมพัทธ์เมื่อใช้แทน x และ y ใน
ประโยคเปิดแล้วได้ประพจน์ที่เป็นเท็จเสมอ 

  

นเิสธของประพจน์ทีม่ตีวับง่ปรมิาณตวัแปรเดยีว 

1.                     เปลี่ยน   เป็น    เปลี่ยน      เป็น        
2.                    เปลี่ยน   เป็น    เปลี่ยน      เป็น        

นเิสธของประพจน์ทีม่ตีวับง่ปรมิาณตวัแปร 2 ตวั 

1.                             
2.                             
3.                             
4.                             
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แบบฝกึหดั 4 

จงหาค่าความจริงของประพจน์ 
1.                            
2.                          {         } 

ให้เอกภพสมัพัทธ์คอืเซตของจ านวนจริง จงหาค่าความจริงของประพจน์ต่อไปนี้ 
1.                      

 

 

2.                          

 

 

จงหานิเสธของประพจน์ต่อไปนี้ 
1.             
2.                 
3.            -      เป็นจ านวนอตรรกยะ  

จงหาค่าความจริงของประพจน์ต่อไปนี ้
1.                                             {     } 

 

2.                                             {     } 
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การอา้งเหตผุล 

 การอ้างเหตุผล คือ การอ้างว่าถ้าข้อความชุดหนึ่ง คือ p1, p2  … pn เป็นจริงทุกข้อความแล้วสามารถ

สรุปข้อความ C เป็นจริงได้หรือไม่นั่นคือ (p1 ᴧ p2 ᴧ pn) C เป็นสัจนิรันดร์หรือไม่ ถ้าเป็นจะกล่าวว่า
การอ้างเหตุผลนั้น สมเหตุสมผล ถ้าไม่เป็นจะกล่าวว่าการอ้างเหตุผลนั้น ไม่สมเหตุสมผล 

ตวัอยา่ง พิจารณาวา่การอา้งเหตผุลตอ่ไปนีส้มเหตสุมผลหรอืไม่ 

     เหตุ     1. p     

       2. q 

  ผล      p 

พิจารณาว่า   p      ⋀      p     เป็นสัจนิรันดร์หรือไม่ 

  สมมติวา่   p      ⋀      p      เป็นเท็จ 

จะได้  p      ⋀     เป็นจริง ……. (1) 

p     เป็นเท็จ ……. (2) 

จาก     จะได้ p         เป็นจริง 

q                         เป็นจริง 

จะเห็นได้ว่า   p      ⋀      p เป็นเท็จได้ เมื่อ p เป็นเท็จ และ q เป็นจริง 

เนื่องจาก   p      ⋀      p ไม่เป็นสัจนิรันดร์ ดังนั้น การอ้างเหตุผลก าหนดให้ไม่สมเหตุสมผล 
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การใหเ้หตุผลตอ่ไปนี ้สมเหตสุมผลหรอืไม ่

1) เหตุ  1. ถ้านายด าป่วย นายด าจะไปหาหมอ 

           2. นายด าไม่ได้ไปหาหมอ 

      ผล นายด าป่วย 

 

 

 

 

 

 

2) เหตุ 1. ถ้าข้าพเจ้าร่ ารวยแล้วข้าพเจ้าจะสมัคร ส.ส. 
2. ถ้าข้าพเจ้าไม่เป็นครูแล้วข้าพเจ้าจะสมัคร ส.ส. 

ผล    ถ้าข้าพเจ้าร่ ารวยแล้ว ข้าพเจ้าจะไม่เป็นครู 


